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上記の n について「p=x2+ny2 ⇔ p≡a,b,… (mod 4n)」の a, b, … の値にある性質が見られ

た。(性質ⅠⅡⅢ） 

 

性質Ⅰ 

65個の n のうち、 

n = 1, 5, 8, 9, 13, 16, 21, 24, 25, 33, 37, 40, 45, 48, 57, 72, 85, 88, 93, 105, 112, 

120, 133, 165, 168, 177, 232, 240, 253, 273, 280, 312, 345, 357, 385, 408, 520, 760, 

840, 1320, 1365, 1848 

の42個については、 

 p = x2 + ny2 ⇔ p ≡ m2 (mod 4n) 

   ( m は n と互いに素な、ある奇数 ) 

例 1 ） 

n = 13 のとき 

13 と互いに素な奇数 m は 4n を法として 

          1, 3, 5, 7, 9, 11, 15, 17, 19, 21, 23, 25, 27, 29, 31, 33, 35, 37, 

          41, 43, 45, 47, 49, 51 

これらの平方は 4n を法として、 

          1, 9, 17, 25, 29, 49 

よって、  p = x2 + 13y2 ⇔ p ≡ 1, 9, 17, 25, 29, 49 (mod 52) 

 

 

性質Ⅱ 

65個の n のうち、 

n = 2, 4, 6, 10, 12, 18, 22, 28, 30, 42, 58, 60, 70, 78, 102, 130, 190, 210, 330, 462 

の20個については、 

 p = x2 + ny2 ⇔ p ≡ m2  or  m2 + n (mod 4n) 

   ( m は n と互いに素な、ある奇数) 

例 2 ） 

n = 10 のとき 

10 と互いに素な奇数 m は 4n を法として 

          1, 3, 7, 9, 11, 13, 17, 19, 21, 23, 27, 29, 31, 33, 37, 39 

これらの平方は 4n を法として、 

          1, 9 

また、これらに n を加えたものは 

          11, 19  

よって、  p = x2 + 10y2 ⇔ p ≡ 1, 9, 11, 19 (mod 40) 
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